Potencias de la unidad imaginaria
Sean € Z* U {0}. Entonces,
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Raices de la unidad imaginaria
Sean € Z*.Sii = (a + bi)"*, cona, b € R, entonces:
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Raices de la unidad real
Sean € Z*.Si1 = (a+ bi)", cona,b € R, entonces:
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, donde,
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Por otro lado, para x € R,
n
P (cosx) = (—1)"71((1 — Uy) COSX — Uy, Sin x)
n
FP (sinx) = (—=1)"»(u, cosx + (1 — u,) sinx)
Ahora, haciendo uso de los polinomios de Taylor centrados en cero, se obtiene:
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Pero,

eIl = cosnx + i sinnx
Por consiguiente:

Formulas de dngulo multiple para el coseno
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Luego,
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Consideremos de (1):

cosnx = (cos x)” + (—1)k(cos x)n2k
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Por consiguiente,
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Ahora, usando (2) se obtiene:
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Formulas de dngulo multiple para el seno
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Sin = 2, se obtiene la expresion 16 (sm E) — 20 (smg) + 5 = 0. Puesto que sin— < sinc < sin, entonces
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Por otro lado, de (4):
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Por consiguiente,
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Finalmente, hallamos que las expresiones () y (**) son similares a la recurrencia entre coeficientes de la férmula polinémica general

de la suma de las n-ésimas y 2n + 1-ésimas potencias, respectivamente, de los primeros g naturales.



